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Uber Dirichletsche Reihen.

Von

Edmund Landan.

N@ ('&Wj‘lfx

R
variahle;

N"‘ fj' onit Durch Weiterfibrung der N. Wizxerschen Methode bewiesen

hav ;MS o Herr HEILBRONN und ich?) den

ata\ Y3150 [ gatu: Es gibt swei fir >0 definierte positive Funktionen P, (1)
und P, 2 (l) mit

Vorgelegt in der Sitzung am 25. November 1932.

lim P,(A) = lim P,(3) =1
i=o00

A =00

und folgender Eigenschaft.
Die Dricarersche Reihe

K Mﬁ“fﬁ

x — 1,8
f(s) = 21%6 ", a4, =0,
N == -

konvergiere fiir ¢ > 1.
(Trivialerweise ist also,

= H(y) fir y=0

gesetzt?),
o2}
f(s) =s fH(y)e""s“’ dy fir ¢>1.)
— OO '

Fiir 18] <24, 6 = 14¢ >0, sei bei ¢ >0 gleichmdffig in ¢

he(t) = £(5)— ;_1_—1 S h(D).

Dann ist

P,(y= Iim Hy)= lim H(y)= P4
9 == CO Y == 00

Mz AH(1173)
1) Bemerkungen aur vorstehenden Arbest von Herrn Bochner (Mathematische [0~ /é)
Zeitschrift, im Druck). Wegen aller historischen Bemerkungen verweise ich auf

diese Arbeit. ]

2) Fir y, =y, ist also H(y,)= H(y,) Y1 Ve,
CZOB
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Ich teile hier einen noch mehrfach vereinfachten Beweis unseres
Satzes mit, bei dem ich o. B.d. A. 1, = 0 annehmen darf.

Hilfssatz:
oo
f H( __) sin® v f
— OO

Beweis: Fiir ¢ > 0 ist

21
1 [ yti< _ﬂ) ho(t) — 1
2 .216 1 22 1+gmdt
22
= 1f(H(u) 1)6'“Euduf <1"%)6t(y—u)idt
— 22

¢—0 ist links und im Subtrahendus rechts, also im Minuendus
rechts unter dem Integralzeichen ausfiihrbar.

21
1 vt [{]\ () —1
El fe (1_”27> iii @
—%1
[ b=, [ )
sin® A (y —u f sin® 4 (y —u
= ) B@= L an— | S0V g
P A Y=
by . iy
v\ sin'v sin® v
= H(‘V—T)—“vﬁ dU—f ’Uz d?).
—co — o0

Bei y —» oo strebt das Integral links als Fovrerkonstante gegen 0,
das letzte Integral gegen =.
Beweis des Satzes: 1) Mit a = V1 ist

a

‘ , _2 .,
»> Tm fH( _i) SN0 4y > Tim H( ——) TERY 4
y=o00 v’ y=oo_v, v
LI
lim Hy)<me"* :fSl:)l, dv = P,(4)—~>1.

y=00 a

8) Gebraucht wird nur = > 0, nicht # = LuborrHsche Zahl.

204




Uber DIrIcHLETsche Reihen,

2) Nach 1) ist H(y) beschrinkt und zuletzt < 2P, (a).
——P .(A) + Vi ist also

Vi 2
. v
w = lim fH( _—2:)—_
Cy=oo_Y
—b

<2P<A>f ® 4 lim

b 2b
fH( > lsmvd +2P(A) dv
y=oo

—b
_2b

P 4P\ _
Jlim )z | (1 - >_P,(A)—>1.




